0.1 Lekcja 3. Najmniejsza wspélna wielokrotnosé

Wspélna wielokrotnoscia danych liczb naturalnych a, b jest trzecia liczba naturalna m, ktéra
jest podzielna przez obie liczby a i b. Wspdlnych wielokrotnosci danych liczb naturalnych
jest nieskoriczenie wiele. Wybieramy najmniesza z nich, piszemy NWW (a, b)

Przyklad 0.1 Dla liczb 5 i 7 wspolng wielokrotnoscig jest ich iloczyn 5 x 7 = 35. Liczba
35 jest najmniejsza wspolna wielokrotnosé liczb 5 i 7. Inng wspolng wielokrotnosé liczb 5 i
7 jest liczba 70, poniewaz 70 : 5 =24 170 : 7= 10. Jednak 70 nie jest najmnieszg wspdlng
wielokrotnoscig liczb 5 1 7.

Najmniejsza wspolna wielokrotnosé¢ znajdujemy przez rozklad danych liczb na czynniki liczb
pierwszych.

Przyklad 0.2 ZnajdZ najmniejszg wspolng wielokrotnsé liczb 120 4 210
Rozktadamy liczby 120 ¢ 210 na czynniki pierwsze wedtug schematu

120/ 2, 210| 2
60| 2, 105| 3
30| 2, 35 5
15 3, 77
5 5 1
1 |

Wybieramy wspdlne czynniki w rozkladzie obu liczb : 2,31 5. Nastepnie do iloczynu 23 %5
dopisujemy czynniki, ktére nie sa wspolne, to znaczy nie powtarzaja sie. To sa czynniki 4 i
7.

Najmniejsza wspolna wielokrotnosca jest iloczyn tych czynnikow

NWW (120,210) = 2 %3 5% 4% 7 = 1540

Przyklad 0.3 Znajd? najmniejszg wspdlng wielokrotnsé liczb 910 4 1155
Rozktadamy liczby 910 ¢ 1190 na czynniki pierwsze wedtug schematu

910/ 2, 1155| 3
455 5, 385 5
91| 7, 77
13| 13, 1] 11
1 1

Wybieramy wspdlne czynniki w rozkladzie obu liczb : 51 7. Nastgpnie do iloczynu 5 * 7
dopisujemy czynniki, ktore nie sa wspdlne, to znaczy nie powtarzaja sie. To sa czynniki
2,3,11,13.

Najmniejsza wspolng wielokrotnoscia jest iloczyn tych czynnikéw

NWW(910,1155) = 5% 7 2% 3 % 11 x 13 = 30030



0.1.1 Zadania

Zadanie 0.1 Roztoz na czynniki pierwsze liczby
(i) a =184
(ii) b = 6006
Zadanie 0.2 Podaj reszte z dzielenia liczby a przez liczbe b
(i) a=254 i b=15
(ii) b=2672 ¢ b=2848
Zadanie 0.3 ZnajdZ najwiekszy wspolny dzielnik liczb 425 4 125
(i) przez rozktad tych liczb na czynniki pierwsze.
(ii) stosujgc algorytm Euklidesa

Zadanie 0.4 ZnajdZ najwiekszy wspolny dzielnik liczb stosujgce algorytm Euklidesa

2672 i 848
Zadanie 0.5 Wyznacz wszystkie rozwigzania uktadu rownan
z+y =180
NWD(x,y) =30
1
Zadanie 0.6 Ile wspdlnych wyrazéw majg ciggi arytmetyczne
5,8,11,14,...,; ¢ 3,7,11,15,...,;
Zadanie 0.7 ZnajdZ najmniejszg wspdlng wielokrotnosc liczb
(i) 25 i 235
(i) 512 i 5040

Zadanie 0.8 Czy liczbe pierwszg p mozna przedstawi¢ w postaci iloczynu rézZnicy i sumy
liczb naturalnych a i b

p=(a—>b)(a+Db)

Zadanie 0.9 Wykaz, ze dla kazdej liczby pierwszej p > 4 liczba (p—1)(p+1) jest podzialna
przez 24

INWD(x,y) oznacza najwigkszy wspélny dzielnik liczby x i liczby y.



