Temat: Ulamki dziesietne

Utamki zwykte

1 1 1 1 1 1
107 1007 1000 10000" 100000 1000000
o mianownikach 10, 100, 1000, 10000, 1000000, 1000000, ....itd mozna za-

pisa¢ bez kreski utamkowej, uzywajac przecinka. Ulamki zapisane przy po-
mocy przecinka nazywamy utamkami dziesietnymi.

. atd,

W zapisie dziesietnym ulamkow przecinek oddziela czese catkowita utamka od
czesci utamkowej. Na przyktad

1
m = 0,1 czytamy zero calych i jedna dziesiata
1 ..
100 = 0,01 czytamy zero calych i jedna setna
1
1000 = 0,001, czytamy zero calych i jedna tysieczna
Latd.. atd... atd... ..o itd.....

Podobnie piszemy utamki zwykle o mianownikach 10, 100, 1000, .....; z wicksza
iloscia cyfr zastepujac kreske przecinkiem

3 .
10 = 0,3 trzy dziesiate
o = 0,05 ' tnych
100 = 0,05, piec setnyc
35 = 0,035 trzydziesci piec tysiecznych
1000 = U Yy p Y Y
735 , . :
1000 = 0,735, siedemset trzedziesci piec tysiecznych
3 . . .
2E = 2,3 dwie cale i trzy dziesiate
12 o . .
10@ = 10,12 dziesiec calych i dwanascie setnych,
7 L .
125% = 125,007 sto dwadziescia piec i siedem tysiecznych
27

= 3,0027 trzy cale i dwadziescia siedem dziesieciotysiecznych



Mamy relacje odwrotne, utamki dziesietne piszemy jako utamki zwykte za-
mieniajac przecinek kreska

1 1
1 = — 1 = —
0, 10’ 0,0 100’
0,001 = —JL—, 0,3 = 51,
1000 10
0.05 = -513 0,035 = -5213
100 1000
735 3
0,735 1000’ 3 10’
10,12 = 10 12
' N 100°

0.1 Zamiana ulamka dziesietnego na utamek zwykly

W systemie pozycyjnym dziesietnym, pierwsza cyfra po przecinku okresla
liczbe czesci dziesietnych, druga cyfra po przecinku okresla liczbe czesci set-
nych, trzecia pozycja okresla liczbe czesci tysiecznych itd.

Na przyktad sume utamkow zwytych

) 7 9
3+E+W+—1000 = 3,579

piszemy jako liczbe dziesietna 3,579 rowna 3 cate, 5 czesci dziesiatych 7 czesci
setnych i 9 czesci tysiecznych, czytamy krotko

trzy cate i czterysta siedemdziesigt dziewiec tysieecznych.

Podobnie, w systemie pozycyjnym dziesietnym, pierwsza cyfra przed przecinkiem
okresla liczbe jednosci, druga okresla liczbe dziesiatek, trzecia cyfra od przecinka
w lewo okresla liczbe setek, czwarta pozycja od przecinka w lewo okresla liczbe
tysiecy itd.

Na przyktad liczba

) 7 9
4 = 1 4x1 1 B
3458,579 = 3 1000 + 4 * 100 + 5 * 0+8+10—|—100+1000

rowna jest 3 tysiace plus 4 setki plus 5 dziesiatek plus 8 jednosci plus 5 czesci
dziesietnych plus 7 czesci setnych plus 9 czesci tysiecznych.

Liczbe 3458, 479 czytamy:

trzy tysigcee czterysta piedziesigt osiem i czterysta siedemdziesigt dziewiec tysiecznych.



Zadanie 0.1 Podaj cyfry catosci, czesci dziesigtych, setnych i tysiecznych w
utamkach dziesietnych

1,005, 0,010
7,358, 15, 632
253,352, 123,937

Przyklad 0.1 Zapisz utamki dziesietne 0.6 ¢ 0.06 w postaci utamka zwyktego
nieskracalnego, piszemy

6 3 6 3
06_%‘5’ O.OG—E—%
Przyklad 0.2 Zapisz liczby mieszane
3 3
00 100
5 333 3@’
1000 100

w postact utamkow dziesietnych.

Piszemy
3 3
—=3,3 3— =3,03
310 33, 100 ’
333 303 303
3——=3,333 3—=34+-—=3+4+3,03=6,03
1000 ’ 100 * 100 +9 ’
Rozwiaz zadania proste
641 217
Zadanie 0.2 Zamien utameki zwykte —, —— na utameki dziesietne
100 100
Zadanie 0.3 Zamien utameki zwykle 29 % na utameki dziesietne
' Y 10000 100 ¢

Zadanie 0.4 Zamien utameki dziesietne na utamki zwykte 0.25, 5,25 na

utameki zwykte
Zadanie 0.5 Zapisz w postaci utamka zwyktego utamki dziesietne

0.75, 4,50, 0,14, 0,037

1 skroc, jezeli to jest mozliwe.

Przyklad 0.3 ZnajdzZ liczbe, ktorej cyfra jednosci wynosi 3, cyfra czesci set-
nych jest dwa razy mniejsza od cyfry czesci dziesigtych i dwa razy wieksza od
cyfry czesci tysiecznych. Ile jest takich liczb?



Rozwiazanie. Juz wiemy, ze liczba jednosci rowna jest 3. Zatem, piszemy

3,00 O

w kotka po przecinku mamy wstawi¢ wybrane cyfry z cyfr
0,1,2,3,4,5,6,7,8,9

Wiemy rowniez, ze cyfra czesci dziesiatych jest dwa razy wieksza od cyfry
czesci setnych i cztery razy wieksza od cyfry czesci tysiecznych.
Wybieramy te cyfry, ktore dziela sie przez 2 i przez 4. To sa cyfry 4 i 8§,
poniewaz

4:2=2, 4:4=1 oraz 8:2=4, 8:4=2

Zatem liczby

3,421 @ 3,842

maja cyfre czesci dziesiatych 4 dwa razy wieksza od cyfry czesci setnych oraz
cztery razy wigksza od cyfry czesci tysiecznych oraz cyfre 8, ktora rowniez jest
podzielna przez 2 i przez 4.

Pozostate cyfry 0,1, 2,3,5,7,9 nie dziela sie przez 2 i przez 4.

Rozwiaz zadania podobne

Zadanie 0.6 ZnajdZ liczbe, ktorej cyfra jednosci wynosi 8, cyfra czesci setnych
jest dwa razy od niej mniejsza, a cyfra czesci dziesigtych jest rowna cyfrze
czesci tysiecznych 1 wynosi 7 .

Zadanie 0.7 ZnajdZ liczbe, ktorej cyfra jednosci wynosi 7, cyfra czesci dziesigtych
jest dwa razy wieksza od cyfry czesci setnych i cztery razy wieksza od cyfry
czesci tysiecznych. Ile jest takich liczb ¢

Zadanie 0.8 ZnajdZ liczbe, ktorej cyfra jednosci wynosi b, cyfra czesci dziesigtych
jest o dwa wieksza od cyfry czesci setnych i o cztery wieksza od cyfry czesci
tysiecznych. Ile jest takich liczb ?



0.2 Zamiana ulamka zwyklego na ulamek dziesietny

Pierwszy prosty sposob zamiany ulamka zwyklego na dziesietny polega na za-
pisaniu tego utamka przy mienowniku, 10, 100, 1000, ... Ten sposob jest prosty,
jednak stosuje sie tylko dla pewnych utamkow.

Na przyktad

Przyklad 0.4 Zamien utamki zwykte na utamki dziesietne

25
2 =25

7
—— = 6,007
61000 ’

Przyklad 0.5 Zamien utamki zwykte na utamki dziesietne

3 3%25 75

° — 2 —0295
4 4%25 100
T_7x20 40 _

5 5%20 100

15  15%4 60

250 ~ 2504 1000 V0
3 3%125 375

° — —0.375
8 8%125 1000

Przyklad 0.6 Oblicz wartosc wyrazenia arytmetycznego i napisz wynik obliczen
w postact utamka dziesietnego

7 92 92
- 2=—1:2=—=2,2
35 5 0~
7 107 107
L B W SV
2% 2 00
11 1 11 11125 1
RN L

4 4 4%x2 8 8125 1000



Przykiad 0.7

1 1
L5 5y
2  2x5 10
1 1 1
111 5.5 _ 25 o
4 2 2 10 10 100
2
razy
Pt bl o 5, 0 125 0
&8 2 2 2 10 10 10 1000
3
razy
i 1t 11 5 5 5. 5_ 625 4o
16 2 2 2 2 10 10 10 10 10000
4 razy
izl*l*l*l*lzg*i*i*i*iz 312 = 0.03125
32 2 2 2 2 2 10 10 10 10 10 100000
5 raz
1 1 1 1111 5 5 5 5 5 5 15625
— = — ok —k — ok — Kk — ok — = — k — k — ok — Kk — k — = ——————
64 2 2 2 2 2 2 10 10 10 10 10 10 1000000
6 razy 6 razy

Ogolnie, zauwazmy, ze !

1 1 1 1 1 1 1 5 5 5 5 5 5
— = — %k — sk —k —k — k., k— = — %k — %k — k — k — k.. k — =
2 2 2 2 2 2 10 10 10 10 10 10
nrazy n razy
0.5 dla n=1
0.25 dla n=2
0.125 dla n=3
5—: 0.0625 dla n=4
107

0.03125 dla n=5
0.015625 dla n =06

= (0.015625

o
107

Drugi sposob zamiany utamkow zwyklych na dziesietne polega na dzieleniu

licznika przez mianownik.
Na przyktad

1
Przyklad 0.8 Zamien utamek 1 na utamek dziesietny.

Rozwiazanie. Dzielimy 1=1,00 przez 4. ZauwaZamy, ze zera po przecinku

INie obowiazkowe tiogolnienie



nie zmieniajq wartoscs 1

1
Odpowiedz: 1= 0,25

1
Natomiast utamek zwyktly — mozemy zamieni¢ na utamek dziesigtny z okreslona

dokladnoscia. Na przyktad

1
Przykilad 0.9 Zamien ulamek 3 na utamek dziesietny z doktadnoscig dwie

cyfry po przecinku.
Rozwiazanie. Dzielimy 1=1,00 przez 3. Zauwazamy, ze zera po przecinku
nie zmieniajqg wartosci utamka dziesietnego

0,33
1,00 :3
~9

10

-9

1

Zauwazmy, ze to dzielenie zawsze konczy sie reszta 1 i ciaglym dopisywaniem

cyfry 3 na nastepnych miejscach po przecinku, az do nieskonczonosci. Konczymy
dopisaniem drugiej 3-jki po przecinku wynikiem 0.33 obarczonym btedem zaokraglenia
0.0033333...;



0.2.1 Cwiczenia

Zadanie 0.9 Zamien utamek zwykly na dziesietny

W Ut W

7
50
253
250

Rozwiazanie. (i) Rozszerzamy utamek do mianownika 10 mnozac licznik i
mianownik prze 2

3 3x2 6
5 5%2 10
Rozwiazanie. (ii) Rozszerzamy ulamek do mianownika 100 mnozac licznik i
mianownik prze 2

0,6

37 37«2 T4
50 50%x2 100

Rozwiazanie. (iii) Rozszerzamy utamek do mianownika 1000 mnozac licznik
i mianownik prze 4

= 0,74

253 253%4 1012
250  250%x4 1000

Zadanie 0.10 Zamien utamek zwykty na dziesietny

29
20
162
45
35
15
22
(iv) I

= 1,012

Rozwiazanie (i) Dzielimy 29=29,00 przez 20. Zauwazamy, ze zera po przecinku
nie zmieniaja wartosci utamka dziesietnego



0, 145

29,00 :20
90

100
— 100

0

Odp. Utamek zwykly, dwadziescia dziewie¢ dwudziestych to 145 tysiecznych w

zapisie utamka dziesietnego

29
— =0.145
20

Rozwiazanie (i7) Dzielimy 162,00 przez 45. Zauwazamy, ze zera po przecinku
nie zmieniaja wartosci utamka dziesietnego

3,6
162,00 : 45
— 135
270
— 270

0

Odp. Ulamek zwykly, sto szescdziesigt dwa czterdziestych pigtych to 3 cate i
szesé dziesigtych w zapisie utamka dziesietnego

162
— =36
45

Rozwiazanie (iii) Dzielimy 35,00 przez 15. Zauwazamy, Ze zera po przecinku
nie zmieniaja wartosci utamka dziesietnego
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2,33

35,00 :15

Odp. Ulamek zwykly, trzydziesci pie¢ pietnastych to dwa cate 1 0.33333....
zaokrgglamy do dwoch cyfr po przecinku, w zapisie dziesietnym

35
— =233
15

z bledem zaokraglenia 0.00333333333..... :

Rozwiazanie (iv) Dzielimy 22,00 przez 7. Zauwazamy, ze zera po przecinku
nie zmieniaja wartosci utamka dziesietnego

3,14

22,00 :7
— 21

10
— 7

30
— 28

2
Odp. Zaokraglona wartosc utamka zwyklego, dwadziescia dwie siodme

22
— =~ 3.14
7

do dwoch cyfr po przecinku przybliza wartosc liczby m z btedem zaokraglenia

m —3.14 = 3.14159265.... —3.14 = 0.00159265....;

liczba ™
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0.3 Jednostki miary

Wzorzec jednego metra wykonany z platynowoirydowego materiatu przechowywany
jest w Miedzynarodowym Biurze Miar i Wag koto Paryza.

Podstawowa jednostka miary diugosci jest metr, piszemy 1 m. Pochodnymi
miary jednego metra sa centymetry, piszemy 1 cm, milimetry, piszemy 1 mm,
decymetry, piszemy 1 dm i kilometry, piszemy 1 km

e 1 cm=10 mm

e 1 dm =10 cm =100 mm

e 1 m =10 dm =100 cm=1000mm

e 1 km =1000 m=100 000 cm=1 000 000 mm

Przyklad 0.10 Podane dltugosci napisz jako utamki dziesietne wyrazone w
centymetrach metrach i kilometrach

65bmm = 6, bem = 0.065m = 0.000065km

1200cm = ..... m=..... km
2500cm = ...... km
12500cm = ...... km

Przyklad 0.11 Zamien liczby mieszane na utamki dziesietne i zaznacz na ost
liczbowej utamki dziesietne

0 lem 2cm 3cm 4em

Na osi liczbowej zaznaczone sa milimetry i centymetry
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0.4 Dodawanie pisemne ulamkow dziesietnych

Przyklad 0.12 Wykonaj dodawanie pisemne

1,42 5,32
+ 2,27 + 2,52
3,69

Przyklad 0.13 Wykonaj dodawanie pisemne

15, 68 35,32
+ 25,26 + 4,56

Przyklad 0.14 Wykonaj dodawanie pisemne

99,99 258, 45
+ 55,55 + 47,65

Przyklad 0.15 Znajd? liczbe 0 9,854 wiekszg od liczby 5,656

Liczba wieksza 0 9, 854 wieksza od liczby 5, 656 jest suma liczb 9, 854+5, 656, ktora obliczamy
pisemnie
9,854
+ 5,656

Przyklad 0.16 Kazik dojeidza pociggie do szkoly ze stacji Ostre do stacji Losie. Po prze-
jachaniu 12.5km, pocigg zatrzymuje sie na stacji Tempe. Wtedy wsiada do pociggu Wiadek.
Razem chlopcy jadg do szkoty 17.5 km. Ile kilometrow do szkolty w Losie codziennie dojezdzajg
chlopcy ? Zaznacz na osi liczbowej droge dojazdu do szkoly w Losie Kazika i Wtadka.

Ostre 'lré:nli:c Losie
! ‘1 !
0km  10km  20km  30km A0km

Na osi liczbowej zaznaczone sg odleglosci w kilometrach

Jasne, ze Wladek przejezdza codziennie do szkoly 17.5km. Natomiast Kazik przejezdza
codziennie do szkoly o 12.5km wigcej. Obliczamy sume ulamkow dziesigtnych pisemnie

12,5
+ 17,5

30,0

Odp. Kazik przejezdza codziennie do szkoty 30 km, natomiast Wiadek przejezdza do szkotly
codziennei 17,5 km
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0.5 Odejmowanie pisemne ulamkow dziesietnych

Przyklad 0.17 Wykonaj dodawanie pisemne

3,49 5,32
- 2,25 — 2,52
1,24

Przyklad 0.18 Wykonaj dodawanie pisemne

25,68 35,32
15,26 — 4,56

Przyklad 0.19 Wykonaj dodawanie pisemne

99,99 258, 45
— 55,55 — 47,65

Przyklad 0.20 Znajd? liczbe o 5,656 mniejszg od liczby 9, 854

Liczba mniejsza o 5,656 od liczby 9, 854 jest roznica liczb 9,854 — 5,656, ktora obliczamy
pisemnie

9,854

5,656

Przyklad 0.21 Kazik dojeidza pociggie do szkoly ze stacji Ostre do stacji Losie odlegtej
0 30 km. Pocigg zatrzymuge sie na nastepnej stacji w Tempe. Wtedy wsiada do pociggu
Witadek i razem chlopcy jadg do szkoty 17.5 km. Oblicz ile kilometrow jest ze stacji Ostre do
stacji Tempe. Zaznacz na osi liczbowej odlegtosé ze stacji Ostre do stacji Tempe i ze stacji
Tempe do stacji Lsie.

Ostre 1[‘2c nli:c Losie
! ‘1 !
0km  10km  20km  30km A0km

Na osi liczbowej zaznaczone sg odleglosci w kilometrach

Jasne, ze Wladek przejezdza codziennie do szkoty 17.5km.

30.0
— 17,5

12,5
Odp. Odleglosc ze stacji Ostre do stacji Tempa wynosi 12.5 km



